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8.1.1.1: Verilen pozitif tam sayilarin garpanlarini bulur; pozitif
tam sayilan Gslu ifade ya da Uslu ifadelerin ¢carpimi seklinde
yazar.

CARPAN ( BOLEN )

(Her tam sayi en az iki pozitif tam sayinin carpimi seklin de\
yazilabilir.
Bu yazilan sayilardan her birine o sayisinin carpani denir.
Her tam sayi, kendi ¢carpanlarina kalansiz olarak boélunur.

*Bu yuzden bir tam sayinin garpanlari ayni zamanda o

wavmm bolenleridir. J

ORNEK - 1: 18 sayisinin pozitif carpanlarini ( bélenlerini )
bulalim.

18=1.18
18 sayisinin ¢arpanlari;
18=2.9 .
1,2,3,6,9 ve 18 “ dir.
18=3.6

SORU — 1 : 80 sayisinin pozitif carpanlarini ( bolenlerini)
bulunuz.

80 = . 80 =
80 = 80 =
80 = 80 =

80 SayISININ CArPANIATT .o.veveeeeeeeeee et e

SORU — 2: Asagida ki tam sayilarin pozitif carpanlarini
(bolenlerini) yaziniz.
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ASAL SAYILAR

(Sadece iki béleni (carpani) olan sayilara asal sayilar denir.\
Bu sayinin bélenlerinden biri o sayinin kendisi digeri ise 1'dir.
Yani sadece 1’e ve kendisine boliinen 1'den biyiik sayilara
asal sayilar denir.

* En klguk asal sayi 2 dir. 2 den baska cift asal say! yoktur.
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ORNEK-2 : 17 ve 27 sayllarinin asal sayi olup olmadigini
inceleyelim.

17’ln garpanlari=1ve 17
27’in carpanlari=1, 3,9 ve 27

17 sayisinin sadece 2 ¢arpani oldugundan (sadece 1’e ve
kendisine bolindiiglinden) asal sayidir.

SORU-3 : Asagidaki tabloda verilen sayilardan asal olanlari
yuvarlak igine aliniz.

33 38 39 17 51 91 2

1 65 67 81 86 92 77

79 29 99 97 23 49 4

37 25 21 44 55 53 59

61 62 63 73 70 88 97

ASAL CARPANLAR

Bir dogdal sayinin carpanlarindan asal olanlarina, bu dogal

sayinin asal ¢arpanlari denir.

ORNEK-3 : 21 sayisinin asal ¢arpanlarini bulalim
21=1.21

21 =37

21 sayisinin ¢arpanlari: 1, 3, 7, 21

21 sayisinin asal gcarpanlari: 3 ve 7

SORU-: Asagidaki sayilarin asal garpanlarini bulunuz.
20 sayisinin asal ¢arpanlari =

32 sayisinin asal ¢arpanlari =



ASAL CARPANLARINA AYIRMA

(Bir sayinin asal carpanlarina ayrilmasi, o sayiyi asal\
carpanlarin garpimi seklinde ifade etmektir.
1 den buyik her dogal sayl asal c¢arpanlarinin ¢arpimi
seklinde ifade edilir. Yani 1 hari¢ tim dogal sayilari asal

¢arpanlarina ayirabiliriz.

\Bir savivl asal carpanlarina avirmanin 2 vontemi vardir. J

1.YONTEM (CARPAN AGACI)

Sayilan iki sayinin garpimi seklide dallara ayirip asal olanlari
yuvarlak icine alinz. Yuvarlak igine aldigimiz tim sayilari
carptigimizda sayiyi asal ¢arpanlarina ayirmis oluruz.

ORNEK-4: 20 sayisini garpan agaclyla carpanlarina
ayiralim.
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Burada 20 sayisini 20 = 2-2-5 seklinde yazarak asal
garpanlarina ayirmis olduk.

oy

Bu ifadeyi Usli olarak 20= 22-5 seklinde de yazabiliriz.
20 sayisinin asal ¢arpanlari 2 ve 5 ‘tir.

SORU-5 : Asagidaki tam sayilari garpan agaci yéntemiyle
asal carpanlarina ayiriniz.

36

Y\

Asal ¢carpanlarina ayrilmis hali: 36 =

90

¥\

Asal carpanlarina ayrilmis hali: 90 =

2.YONTEM (CARPAN ALGORITMASI)

Bu ybéntemde asal c¢arpanlari bulmak igin dogal sayi asal
sayllara sirasi ile (en kigiik asal sayidan baslanarak) bolunar.
Kalansiz bolinemeyenler atlanir. Bu isleme 1 kalincaya
kadar devam edilir.

Sonra buldugumuz asal sayilari carpim seklinde yazariz.

ORNEK-5 : 72 sayisini asal garpan algoritmasiyla
carpanlarina ayiralim.

72
36
18
9
3
1
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72 sayisinin asal carpanlari: 2 ve 3 tlr
72 sayisinin asal ¢arpanlarina ayrilmis hali: 72 = 2:2:2:3-3
Uslii nicelik olarak gésterimi: 72 = 23-32

SORU-6 : Asagidaki tam sayilari asal ¢carpan algoritmasi

yontemiyle asal garpanlarina ayiriniz.
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Asal carpanlar:
Asal carpanlarina ayrilmis hali:
Usli yazihsi:
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Asal carpanlar:

Asal carpanlarina ayrilmis hali:

Usli yazihsi:




8.1.1.2: iki dogal sayinin en blyk ortak bolenini (EBOB) ve en
kiclk ortak katinilEKOK) hesablar: ilaili problemleri cozer.

EN BUYUK ORTAK BOLEN (EBOB)

iki veya daha fazla sayinin ortak bélenlerinden en biiyligiine
bu sayilarin en buyuk ortak béleni (EBOB) denir.

ORNEK-6: 12 ve 18 sayilarinin en biiyiik ortak boleni
(EBOB) kagtir?

12’nin bolenleri: 1, 2, 3, 4, 6, 12

18’in bolenleri: 1, 2, 3,6,9, 18

12 ve 18’in ortak bolenleri: 1, 2, 3, 6

12 ve 18’in en biyik ortak béleni: 6

EBOB(12,18) =6

SORU-7 : 24 ve 36 sayilarinin en biyik ortak béleni
(EBOB) kagtir?

Pratik bir sekilde EBOB bulunurken; sayilar birlikte asal
carpanlarina ayrilir. Her iki saylyi da bolen sayilar (ortak

boélenler) isaretlenerek carpilir.

ORNEK-7: 30 ve 36 sayilannin en biiyiik ortak bélenini
(EBOB) bulunuz.

30 36 | 2v

15 18 |2 > 23=6

15 9 |[3v

5 3 |5 EBOB(30,36) = 6
1

SORU-8 : 18 ve 30 sayilarinin EBOB’u kagtir?

SORU-9 : 60 ve 80 sayilarinin EBOB’u kagtir?

EN KUCUK ORTAK KAT (EKOK))

iki veya daha fazla sayinin ortak katlarindan en kiigiigiine bu
sayllarin en kiiclik ortak kati (EKOK) denir.

ORNEK-8: 6 ve 8 sayilarinin en kiiciik ortak kati
(EKOK) kagtir?

6’nin katlari: 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, . ..
8’in katlari: 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64,72, . ..
12 ve 18’in ortak katlari: 24, 48, . . .

12 ve 18’in en buylik ortak kati: 24

EKOK(6, 8) = 24

SORU~10 : 8 ve 10 sayilarinin en kiiglk ortak kati (EKOK)
kactir?

Pratik bir sekilde EKOK bulunurken; sayilar birlikte asal

carpanlarina ayrilir. Elde edilen tim asal carpanlar carpilir.

ORNEK-9: 12 ve 18 sayilarinin en kicuk ortak katini
(EKOK) bulunuz.

12 18 |2
2 2233 =36

3

3 EKOK(12,18) = 36
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SORU-11 : 24 ile 96 sayilarinin EKOK’unu bulunuz.

SORU-12 : 40 ve 45 sayilarinin EKOK'u kagtir?



Biri digerinin tam katina esit olan iki sayinin EBOB'’u kiigiik
olan saylya, EKOK'u ise buyik olan saylya esittir.

[

SORU-13 : Asagidaki sayi giftlerinin EBOB ve EKOK'larini
bulunuz.

1

EBOB (20, 40) = EBOB (45,9) =

EKOK (20, 40) = EKOK (45, 9) =

EBOB VE EKOK PROBLEMLERI

Bir bitlini pargalama islemi varsa EBOB kullanilir.

Pargalar birlestirilip bir biitiin olusturuluyorsa EKOK kullanilir.
Zaman ile ilgili problemlerde EKOK kullanilir.

iki sayinin garpimi, EBOB ile EKOK’larinin garpimina esittir.

ORNEK-10: 24 kg pilavlik piring ve 28 kg Osmancik pirinci
birbirine karistirilmadan ve hic artmayacak sekilde en blyik
hacimli torbalara konulacaktir. Kullanilacak torbalar kagar
kg'lk olmahdir?

i\(BUyUk parcalar daha kiigik parcalara bolindigi icin
EBOB bulunur.

EBOB (24,28) =4

En blylik hacimli torbanin agirligi 4 kg olmalidir.

SORU-14 : 18 litre zeytinyagl ve 30 litre Aycicek yagi
birbirine  karistirlmadan  esit  blylklikteki — siselere
doldurulacaktir. Bu is icin en az kacg sise gerekir?

ORNEK-1 1: iki otobiisten biri 6 saatte bir, digeri 10 saatte
bir sefer yapmaktadir. iki otobiis birlikte sefere basladiktan
en az kag saat sonra tekrar birlikte sefere c¢ikarlar?

ilk seferden sonraki beraber kalkislari 6 ve 10’un ortak bir kat
olmahdir. En az siirede olmasi istendiginden EKOK bulunur.

EKOK (6,10) = 30
30 saat sonra iki otobiis tekrar birlikte sefere gikar.

SORU-15 : Bir limanda bulunan 3 farkl gemi 15, 20 ve 25
dakikada bir sefere ¢ikmaktadir. Ucli birlikte ayni anda ilk kez
saat 06:00 da sefere ¢iktiklarina goére, ikinci kez ayni anda
saat kacta sefere ¢ikarlar?

ORNEK-12: Hakan, cevizlerini 5 erli 7 serli ve 10 arli
saydiginda, her defasinda 3 cevizi artiyor. Buna gore,
Hakan’in en az kag tane cevizi vardir?

Hig ceviz artmadigini diisiinelim. Bu durumda ceviz sayisi 5,
7 ve 10’un bir kati olmalidir.

Ceviz sayisinin en az olmasi istendigine gore bunu 5, 7 ve
10’un en kiiglik ortak katindan buluruz.

EKOK (5, 7, 10) = 70
Yani artan ceviz olmadigl zaman ceviz sayisi 70'tir
Fakat 3 ceviz arttigi icin ceviz sayisi: 70 + 3 = 73't(ir.

SORU-16 : 3, 5 ve 6’ya boliinduginde her seferinde 2
kalanini veren, 50’den buyik en kiclik tam sayi kactir?

ORNEK-13: Kenar uzunluklari 20 m ve 32 m olan olan
dikdortgen seklindeki bir bahgenin cevresine koselerde de
agac olacak sekilde esit aralikla ile en az kag agac dikilebilir?

Bahgenin etrafi esit araliklara boliinecegi icin ortak bolen
kullanmaliyiz. Agag sayisinin en az olmasini istiyorsak agaclar
arasindaki mesafeyi en fazla tutmaliyiz. Bu durumda EBOB
kullanihr.

EBOB (20,32) =4

4 m agaclar arasindaki mesafedir. Bahgenin ¢evre uzunlugu
104 m oldugundan

104:4 = 26 agag dikilebilir.

SORU~17 : 40 m, 56m ve 72m uzunlugundaki 3 farkl tahta
esit uzunlukta pargalara ayriliyor. Pargalardan birinin
uzunlugu en fazla kag m olur?



8.1.1.3: Verilen iki
olmadidini belirler.

dogal sayinin aralarinda asal olup

1’den bagka ortak bdleni (garpani) olmayan sayilara
aralarinda asal sayilar denir. Sayilarin aralarinda asal olmasi

icin asal olmalari gerekmez.

ORNEK-14: 7 ile 9 sayllarinin aralarinda asal olup
olmadiklarini inceleyelim.

7’nin garpanlari: 1,7
9’un ¢arpanlari: 1, 3,9

7 ile 9 un 1’'den baska ortak carpani (boleni) yoktur. Bu
ylzden 7 ile 9 aralarinda asal sayilardir.

ORNEK-15: 30 ile 55 sayilarinin aralarinda asal olup
olmadiklarini inceleyelim.

30’un ¢arpanlari: 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30
55’in carpanlari: 1, 5, 11, 55

30 ile 55’in 1 den baska ortak garpani (5) oldugundan 30 ile
55 aralarinda asal degildir.

SORU-18 : Asagidaki sayi gruplarinin aralarinda asal olup
olmadiklarini belirleyiniz.

@12ile 15 @ 8ile30
@12ile25 ® 15ile 28
@18ile 19 @77ile78

*** Ardisik sayilar daima aralarinda asaldir.

[ Aralarinda asal savilarin EBOB’u 1 e esittir. ]

SORU-19 : Asagidaki sayr gruplarinin en blyik ortak
bolenlerini (EBOB) bulunuz.

* EBOB (8, 9) = * EBOB (9, 41) =

Aralarinda asal sayilarin EKOK'u, verilen sayilarin ¢garpimina

esittir.

SORU-20 : Asagidaki sayi gruplarinin en kii¢lik ortak katini
(EKOK) bulunuz.

* EKOK (4, 9) = * EKOK (7, 15) =

SORU-21 : Aralarinda asal iki sayinin en kiguk ortak kat
420’dir. Bu sayilardan biri 15 olduguna goére diger sayi kactir?

SORU-22 : x ile y dogal sayilar1 aralarinda asaldir.
20

y =5c olduguna gore; x + y toplami kactir?

SORU-23 : 18 ve 1A iki basamakli dogal sayilari aralarinda
asal olduguna gore A’nin alabilecegi degerleri bulunuz.



